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1. Знайдiть усi такi трицифровi натуральнi числа N , якi дорiвнюють сумi
цифр числа N до якої додається куб суми цифр числа N .

2. П’ять рокiв тому сумарний вiк усiх синiв у родинi перевищував сумар-
ний вiк усiх доньок на 2 роки. З того часу в сiм’ї народилася ще одна дитина,
i тепер сумарний вiк усiх доньок перевищує сумарний вiк усiх синiв на 2 роки.
Наскiльки вiдрiзнялися сумарний вiк синiв i сумарний вiк доньок у родинi
два роки тому?

3. На паперi в клiтинку зi стороною 1 задано замкнену ламану без самопе-
ретинiв. Усi вершини ламаної лежать у вузлах сiтки, а всi її ланки утворюють
кут 45◦ з лiнiями сiтки, а площа, яку вона обмежує, дорiвнює 8. Скiльки ву-
злiв сiтки може лежати всерединi (не на межi) ламаної?

4. У двох колах, що дотикаються зовнiшнiм чином в точцi C, провели спiв-
напрямленi дiаметри A1A2, B1B2 (тобто чотирикутник A1B1B2A2 є трапецiєю
з основами A1A2 та B1B2 або паралелограмoм). Коло з центром на спiльнiй
внутрiшнiй дотичнiй до данних двох проходить через точку перетину прямих
A1B2, A2B1, а також перетинає їх у точках M, N . Доведiть, що пряма MN
перпендикулярна паралельним дiаметрам A1A2, B1B2.

5.1. Натуральне число k > 1. Знайдiть усi цiлi числа (x, y), якi задоволь-
няють рiвнiсть:

yk = x2 + x.
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На виконання завдання вiдводиться 4 години
Кожна задача оцiнюється в 7 балiв

Користування будь-якими зовнiшнiми джерелами iнформацiї,
а також будь-якими електронними засобами забороняється
Умови та розв’язання задач по усiх класах будуть наведенi

на сайтi www.matholymp.org.ua


