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1. Знайдiть найбiльше натуральне число, у якого усi цифри рiзнi та кожнi
двi сусiднi цифри вiдрiзняються щонайменше на 2.

Вiдповiдь обґрунтуйте.
2. Використовуючi числа 1, 2, . . . , 20 рiвно по одному разу в якостi чисель-

никiв або знаменникiв, утворiть 10 таких звичайних дробiв, щоб їх сума була
цiлим числом. Достатньо навести принаймнi один такий приклад.

Вiдповiдь обґрунтуйте.
3. Чи iснує опуклий чотирикутник, у якого протилежнi сторони не пара-

лельнi, та який можна розрiзати на 2011 рiвнобедрених трикутникiв?
Вiдповiдь обґрунтуйте.

4. На дошцi розмiром 9×9 клiтинок на централь-
ному полi стоїть чорна фiшка, а на серединах сто-
рiн зовнiшнього квадрату стоять 4 бiлi фiшки.
Перший гравець грає чорною фiшкою, вiн може
за один хiд пересунути її на будь-яку сусiдню по
сторонi клiтину, якщо на нiй не стоїть бiла фiшка.
Другий гравець своїм ходом виставляє додатково
1 бiлу фiшку на зовнiшньому периметрi квадрату,
але обов’язково в таке поле, що межує по сторонi
з будь-яким iншим полем, в якому вже стоїть бiла
фiшка (дивись рисунок).

Виграє перший гравець, якщо йому вдалося досягти зовнiшньої межi ква-
драту. Якщо другий змiг цьому завадити, то перемагає вiн. Хто переможе у
такiй грi, перший чи другий гравець?

Вiдповiдь обґрунтуйте.
5.1. Знайдiть усi такi двоцифровi натуральнi числа N , якi дорiвнюють

сумi цифр числа N до якої додається куб суми цифр числа N .
Вiдповiдь обґрунтуйте.

30 сiчня 2011 р.

На виконання завдання вiдводиться 4 години
Кожна задача оцiнюється в 7 балiв

Користування будь-якими зовнiшнiми джерелами iнформацiї,
а також будь-якими електронними засобами забороняється
Умови та розв’язання задач по усiх класах будуть наведенi

на сайтi www.matholymp.org.ua


